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Äèññåðòàöèÿ Ïàâëà Àëåêñàíäðîâè÷à Ìîçîëÿêà îòíîñèòñÿ ê êëàññè-
÷åñêèì òåìàì ãàðìîíè÷åñêîãî àíàëèçà � äèñêðåòíûì àïïðîêñèìàöèÿì
è ãðàíè÷íîìó ïîâåäåíèþ ãàðìîíè÷åñêèõ (èëè àíàëèòè÷åñêèõ) ôóíêöèé.
Çàäà÷è, ñâÿçàííûå ñ äèñêðåòíûìè ãàðìîíè÷åñêèìè ôóíêöèÿìè, âîçíè-
êàþò â ñàìûõ ðàçíûõ äèñöèïëèíàõ � îò ìåòîäîâ âû÷èñëåíèé äî òåîðèè
ãðàôîâ. Ýòîé òåìîé äàâíî çàíèìàþòñÿ ñàìûå ëó÷øèå àíàëèòèêè � îò
Êàðëåñîíà äî Áóðãåéíà, � âìåñòå ñ òåì, å¼ íè â êîåé ìåðå íåëüçÿ ñ÷èòàòü
çàêðûòîé èëè èñ÷åðïàííîé.

Â ýòîé âàæíîé îáëàñòè Ïàâëó Àëåêñàíäðîâè÷ó óäàëîñü ïîëó÷èòü ðÿä
ÿðêèõ ðåçóëüòàòîâ, âîøåäøèõ â äèññåðòàöèþ.

Äèññåðòàöèÿ íà÷èíàåòñÿ ñ îáñòîÿòåëüíîãî ââåäåíèÿ, â êîòîðîì îïè-
ñûâàåòñÿ å¼ ñîäåðæàíèå. Â ãëàâå 1 ââîäèòñÿ îñíîâíàÿ äèñêðåòíàÿ ìîäåëü
íà êîíå÷íûõ è áåñêîíå÷íûõ ãðàôàõ; Â ãëàâå 2 äîêàçûâàþòñÿ ôóíäàìåí-
òàëüíûå íåðàâåíñòâà ìåæäó ¼ìêîñòÿìè, êîíñòàíòàìè Êàðëåñîíà è äð.
Ãëàâà 3 ïîñâÿùåíà äîêàçàòåëüñòâó íåïðåðûâíûõ ðåçóëüòàòîâ â ïîëèäèñ-
êå ñ ïîìîùüþ ïîëó÷åííûõ ðàíåå äèñêðåòíûõ óòâåðæäåíèé. Â ãëàâàõ 4-7
äèñêðåòíàÿ ìîäåëü íåñêîëüêî ìåíÿåòñÿ. Èçó÷àþòñÿ ïðîñòðàíñòâà ðîñòà
è ðàçäåë¼ííûå ðàçíîñòè ã¼ëüäåðîâûõ ôóíêöèé. Â ãëàâå 8 èçó÷àþòñÿ òàê
íàçûâàåìûå òî÷êè Áóðãåéíà ïîëîæèòåëüíéî ãàðìîíè÷åñêîé ôóíêöèè:
äîêàçûâàåòñÿ, ÷òî èõ ¾âåçäå ìíîãî¿.

Ðàáîòà â öåëîì ïîçâîëÿåò ãîâîðèòü î å¼ àâòîðå êàê î òîíêîì è îðè-
ãèíàëüíîì àíàëèòèêå ñ õîðîøèì âêóñîì è áîëüøîé òåõíè÷åñêîé ñèëîé.

Ìíå îñîáåííî ïîíðàâèëèñü âàðèàíò ïðèíöèïà ìàêñèìóìà äëÿ ôóíê-
öèé íà äåðåâå (òåîðåìà I.3), çàêîí ïîâòîðíîãî ëîãàðèôìà äëÿ âçâåøåí-
íûõ óñðåäíåíèé (òåîðåìà I.14), äàë¼êîå îáîáùåíèå òåîðåìû Êàðòðàéò
î òîì, ÷òî îäíîñòîðîííÿÿ îöåíêà ðîñòà âëå÷¼ò äâóñòîðîííþþ (òåîðå-
ìà I.18), ñâåðõïëîòíîñòü òî÷åê Áóðãåéíà ïîëîæèòåëüíîé ãàðìîíè÷åñêîé
ôóíêöèè (òåîðåìà I.22).

Î êà÷åñòâå ðåçóëüòàòîâ ñâèäåòåëüñòâóåò è òî, ÷òî îíè îïóáëèêîâàíû
â õîðîøèõ æóðíàëàõ, â òîì ÷èñëå òàêèõ ïðåñòèæíûõ êàê IMRN è Math.
Annalen.

Êàê è âñÿêèé êðóïíûé ìàòåìàòè÷åñêèé òåêñò, ðàáîòà íå ëèøåíà ðÿäà
ìåäêèõ íåäîñòàòêîâ, ÷àñòü èç êîòîðûõ ïåðå÷èñëþ.

Òåðìèíîëîãèÿ, èñïîëüçóåìàÿ àâòîðîì, ñïîðíà. Òàê, íåóäà÷íîé ïðåä-
ñòàâëÿåòñÿ èäåÿ íàçûâàòü îðèåíòèðîâàííûì àöèêëè÷åñêèì ãðàôîì ÷à-
ñòè÷íî óïîðÿäî÷åííîå ìíîæåñòâî (ñ äîïîëíèòåëüíûì òðåáîâàíèåì): ýòî
ñòàíäàðòíîå ïîíÿòèå, êîòîðîå øèðîêî èñïîëüçóåòñÿ, è îíî íå ïðåäïîëà-
ãàåò òðàíçèòèâíîñòè ñîîòâåòñòâóþùåãî áèíàðíîãî îòíîøåíèÿ. Íàçûâàòü
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d-äåðåâîì ïðîèçâåäåíèå äåðåâüåâ, òî åñòü ãðàô ñ öèêëàìè, ÿ áû òîæå íå
ñòàë: ñëîâî ¾äåðåâî¿ ñëèøêîì ñâÿçàíî â ñîçíàíèè ìàòåìàòèêîâ ñ îòñóò-
ñòâèåì öèêëîâ.

Äîêàçàòåëüñòâà èçëîæåíû èíîãäà ÷åðåñ÷óð ñæàòî. Íàïðèìåð, â äîêà-
çàòåëüñòâå ëåììû 4.1.1 ñëåäîâàëî áû ñêàçàòü, ÷òî ìû èíòåãðèðóåì ðàç-
íûå îöåíêè íà g â øàðå ðàäèóñà R è â åãî äîïîëíåíèè: ýòî ñýêîíîìèëó
áû ÷èòàòåëþ ïàðó ìèíóò, à ïàðà ìèíóò íå áûâàåò ëèøíåé.

Â îïðåäåëåíèè ÿäðà (ñòð. 13) íåïîíÿòíî, ÷òî òàêîå x è y, à òàêæå â
êàêîì ïîðÿäêå îíè óêàçûâàþòñÿ â ñïèñêå àðãóìåíòîâ g (êàæåòñÿ, ýòîò
ïîðÿäîê ñðàçó æå èçìåíÿåòñÿ íà îáðàòíûé).

Ôàìèëèè àâòîðîâ, â ÷åñòü êîòîðûõ íàçûâàþòñÿ îáúåêòû, àâòîð ïè-
øåò ÷åðåç äåôèñ (¾ïðîñòðàíñòâà Õàðäè-Ñîáîëåâà¿, ¾ðåçóëüòàòû ×àíã-
Ôåôôåðìàíà¿), áóäòî ýòî äâîéíûå ôàìèëèè.

Ïóíêòóàöèÿ, èñïîëüçóåìàÿ â äèññåðòàöèè, âûãëÿäèò êàê ñëó÷àéíàÿ
ñìåñü ðóññêîé è àíãëèéñêîé ïóíêòóàöèé.

Ýòè çàìå÷àíèÿ íå âëèÿþò íà îáùåå ïîëîæèòåëüíîå è óáåäèòåëüíîå
âïå÷àòëåíèå îò ðàáîòû.

Ñ÷èòàþ, ÷òî äèññåðòàöèÿ óäîâëåòâîðÿåò âñåì òðåáîâàíèÿì ÑÏáÃÓ ê
äîêòîðñêèì äèññåðòàöèÿì ïî ìàòåìàòèêå, óñòàíîâëåííûì Ïðèêàçîì îò
19.11.2021 �11181/1 �Î ïîðÿäêå ïðèñóæäåíèÿ ó÷¼íûõ ñòåïåíåé â Ñàíêò-
Ïåòåðáóðãñêîì ãîñóäàðñòâåííîì óíèâåðñèòåòå�, à å¼ àâòîð Ïàâåë Àëåê-
ñàíäðîâè÷ Ìîçîëÿêî áåçóñëîâíî çàñëóæèâàåò ïðèñóæäåíèÿ åìó ó÷¼íîé
ñòåïåíè. Íàðóøåíèÿ ïóíêòîâ 9 è 11 óêàçàííîãî ïîðÿäêà â äèññåðòàöèè
íå îáíàðóæåíû.
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